
 

PROSIDING 
SEMINAR NASIONAL JURUSAN 

MATEMATIKA 2023 
“Transformasi Matematika dan Teknologi Menuju Generasi Matematika 

Unggul untuk Pendidikan Indonesia Maju” 

 
Kamis,  9 November 2023 

Aula lantai 3 Gedung FMIPA 
 
 
 

Penyelenggara : 
 

Jurusan Matematika 
Fakultas Matematika dan Ilmu Pengetahuan Alam 

Universitas Negeri Medan 
 
 

 



 
 
PROSIDING SEMINAR NASIONAL  
JURUSAN MATEMATIKA 2023 
“Transformasi Matematika dan Teknologi Menuju Generasi Matematika Unggul untuk 
Pendidikan Indonesia Maju” 
 
 
Penyelenggara : 
Jurusan Matematika FMIPA - UNIMED 
 
 
PROFIL PENERBIT 
 
Nama Penerbit : 
Lembaga Penerbitan dan Publikasi UNIMED PUBLISHER 
Universitas Negeri Medan. 
 
Layout : 
Team 
Desain Cover: 
Team 
 
Redaksi : 
 
Lembaga Penerbitan dan Publikasi UNIMED PUBLISHER 
Universitas Negeri Medan. 
Jalan Willem Iskandar Pasar V – Kotak Pos Nomor 1589 – Medan 20221 
Telepon/WA 0822 – 6760 – 0400, Email : publisher@unimed.ac.id 
Website : https://publisher.unimed.ac.id 
 
 
 
 
 
 
 
Hak Cipta  2023. Dilindungi oleh Undang – Undang 
Dilarang memperbanyak karya tulis ini dalam bentuk dan dengan cara apapun 
tanpa izin Tim Penulis dan penerbit. 
 
 
 
ISBN : 978-623-5951-32-4 
 978-623-5951-33-1 (EPUB) 
 
 
 
 
 



i 
 

TIM REDAKSI PROSIDING 
SEMINAR NASIONAL JURUSAN MATEMATIKA 

FMIPA UNIVERSITAS NEGERI MEDAN 
 
 

“Transformasi Matematika dan Teknologi Menuju Generasi Matematika Unggul untuk 
Pendidikan Indonesia Maju” 

 
Universitas Negeri Medan, 09 November 2023 

 
 
Pengarah  : Prof. Dr. Fauziyah Harahap, M.Si. 
     Dr. jamalum Purba, M.Si. 
     Dr. Ani Sutiani, M.Si. 
     Dr. Rahmatsyah, M.Si. 
 
Penanggungjawab : Dr. Pardomuan Sitompul, M.Si. 
          
Reviewer  : Dr. Hamidah Nasution, M.Si 

  Dr. Izwita Dewi, M.Pd. 
  Dr. Kms. Muhammad Amin Fauzi, M.Pd. 
  Dr. Hermawan Syahputra, S.Si., M.Si. 
  Dr. Arnita, M.Si. 
  Dr. Mulyono, S.Si., M.Si. 
  Dr. Elmanani Simamora, M.Si. 
  Yulita Molliq Rangkuti, S.Si., M.Sc., Ph.D. 
  Lasker Sinaga, S.Si., M.Si. 

     Nurhasanah Siregar, S.Pd., M.Pd. 
     Said Iskandar Al Idrus, S.Si., M.Si. 
     Sudianto Manullang, S.Si., M.Sc. 
     Didi Febrian, S.Si., M.Sc. 
 
Editor   : Dian Septiana, S.Pd., M.Sc. 

  Dinda Kartika, S.Pd., M.Si. 
       Nurul Maulida Surbakti, M.Si. 
      Nadrah Afiati Nasution, M.Pd. 

  Adidtya Perdana, S.T., M.Kom 
 
Desain Sampul  : Dedy Kiswanto, S. Kom., M. Kom. 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



ii 
 

SUSUNAN PANITIA 
 
Ketua:  
Susiana, S.Si., M.Si. 
 
Sekretaris:  
Suvriadi Panggabean, M.Si. 
 
Sekretariat: 
Ade Andriani, S.Pd., M.Pd. 
Nurul Ain Farhana, M.Si. 
Sisti Nadia Amalia, S.Pd., M.Stat. 
Andrea Arifsyah Nasution, S.Pd., M.Sc. 
Arnah Ritonga, S.Si., M.Si. 
 
Publikasi: 
Insan Taufik, S.Kom., M.Kom 
Dinda Kartika, S.Pd., M.Si. 
Dian Septiana, S.Pd., M.Sc. 
Putri Maulidina Fadilah, M.Si. 
Fevi Rahmawati Suwanto, S.Pd., M.Pd. 
Putri Harliana, S.T., M.Kom. 
Nadrah Afiati Nasution, M.Pd. 
 
Acara: 
Hanna Dewi Marina Hutabarat, S.Si., M.Si. 
Marlina Setia Sinaga, S.Si., M.Si. 
Chairunisah, S.Si., M.Si. 
Eri Widyastuti, S.Pd., M. Sc. 
Kairuddin, S.Si., M.Pd. 
Dr. Nerli Khairani, M.Si. 
Dr. Faiz Ahyaningsih, M.Si. 
 
Logistik: 
Muhammad Badzlan Darari, S.Pd., M.Pd. 
Ichwanul Muslim Karo Karo, M. Kom. 
Denny Haris, S.Si., M.Pd. 
Faridawaty Marpaung, S.Si., M.Si. 
Dra. Katrina Samosir, M.Pd. 

Humas & Dokumentasi: 
Sri Lestari Manurung, S.Pd., M.Pd. 
Tiur Malasari Siregar, S.Pd., M.Si. 
Dra. Nurliani Manurung, M.Pd. 
Nurul Maulida Surbakti, M.Si. 
Adidtya Perdana, S.T., M.Kom. 
Dedy Kiswanto, S. Kom., M. Kom. 

 
 
 



iii 
 

KATA PENGANTAR 
KETUA PANITIA 

 
Segala puji dan syukur kepada Allah SWT atas terbitnya Prosiding Seminar Nasional Jurusan 
Matematika (SEMNASTIKA) FMIPA Universitas Negeri Medan. Prosiding ini merupakan 
kumpulan artikel ilmiah yang telah dipresentasikan pada kegiatan SEMNASTIKA 09 November 
2023 di Aula Gedung Prof. Syawal Gultom, Universitas Negeri Medan. Adapun cakupan bidang 
kajian yang disajikan dalam prosiding ini meliputi Matematika, Statistika, Ilmu Komputer, dan 
Pendidikan Matematika.  
Dengan mengangkat tema seminar, “Transformasi Matematika dan Teknologi Menuju Generasi 
Matematika Unggul untuk Pendidikan Indonesia Maju”, kami mengharapkan SEMNASTIKA 
dapat turut serta berkontribusi bagi perkembangan ilmu pengetahuan jurusan matematika sebagai 
wadah bagi para peneliti, praktisi, penggiat pendidikan matematika dan pengguna untuk 
terjalinnya komunikasi dan diseminasi hasil-hasil penelitian. 
Kegiatan SEMNASTIKA dan prosiding ini dapat diselesaikan dengan baik tidak terlepas dari 
bantuan berbagai pihak, oleh sebab itu kami mengucapkan banyak terimakasih kepada:  

1. Pimpinan Universitas Negeri Medan 
2. Dekan FMIPA dan para Wakil Dekan FMIPA Universitas Negeri Medan 
3. Para Narasumber yaitu Bapak Prof. Dr. Janson Naiborhu, M.Si., Bapak Mangara Marianus 

Simanjorang, M.Pd., Ph.D dan Bapak Ahmad Isnaini, M.Pd. 
4. Ketua Jurusan Matematika FMIPA Universitas Negeri Medan  
5. Para Ketua Program Studi di Jurusan Matematika Universitas Negeri Medan 
6. Panitia SEMNASTIKA 
7. Pemakalah dan Peserta SEMNASTIKA 
8. Semua pihak yang terlibat dalam pelaksanaan SEMNASTIKA 

 
Kami menyadari bahwa buku prosiding ini masih jauh dari kata sempurna, karena itu kami 
mengharapkan kritik dan saran yang membangun dari para pembaca untuk perbaikan selanjutnya. 
Akhirnya, kami menghaturkan maaf jikalau ada hal-hal yang kurang berkenan bagi para pembaca 
serta ucapan terimakasih kepada semua pihak yang telah berkontribusi bagi terbitnya buku 
prosiding ini. Semoga buku prosiding ini dapat memberikan manfaat sesuai dengan yang 
diharapkan. 
 
 
 

 

Medan,       November 2023 
Ketua Panitia, 

 

 
 

Susiana, S.Si., M.Si. 
NIP.197905192005012004 
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KATA PENGANTAR 
KETUA JURUSAN MATEMATIKA  

FMIPA UNIVERSITAS NEGERI MEDAN 
 

 
Dengan penuh rasa syukur kepada Allah SWT, prosiding Seminar Nasional Jurusan 

Matematika FMIPA Universitas Negeri Medan ini dapat diselesaikan. Kemajuan ilmu pengetahuan 
dan teknologi di era ini sangat berdampak bagi kehidupan manusia. Kajian penelitian terkait 
perkembangan ilmu pengetahuan dan teknologi serta terapannya perlu disosialisasikan kepada 
khalayak. Seminar Nasional Jurusan Matematika merupakan forum diskusi ilmiah yang sangat 
penting dalam pengembangan dan penyebaran pengetahuan di bidang matematika yang meliputi 
pendidikan matematika, statistika, ilmu komputer dan matematika (non pendidikan). Melalui buku 
prosiding ini, kami berupaya untuk menyajikan rangkuman makalah-makalah yang telah 
dipresentasikan, serta memberikan wadah bagi pembaca untuk menjelajahi gagasan-gagasan 
cemerlang yang ditawarkan dan penelitian-penelitian terkini yang dihasilkan oleh para akademisi, 
peneliti, dan praktisi matematika.   

Tema seminar kali ini, “Transformasi Matematika dan Teknologi Menuju Generasi 
Matematika Unggul untuk Pendidikan Indonesia Maju”, mencerminkan komitmen kami untuk 
terus menghadirkan diskusi yang relevan dan mendalam mengenai isu-isu terkini dalam dunia 
matematika. Melalui buku ini, kami berharap pembaca dapat m engeksplorasi berbagai sudut 
pandang, temuan, dan pemikiran-pemikiran baru yang dapat memperkaya wawasan serta 
menginspirasi penelitian dan pengembangan dan ilmu matematika. 

Secara khusus, kami mengucapkan terimakasih kepada para narasumber, yaitu : Prof. Dr. 
Janson Naiborhu, M.Si., Mangara Marianus Simanjorang, M.Pd., Ph.D dan Ahmad Isnaini, M.Pd., 
yang telah membagikan ilmunya dalam kegiatan seminar. Terimakasih yang tulus juga kami 
sampaikan kepada semua pihak yang telah mendukung kegiatan ini, para pimpinan Universitas 
Negeri Medan dan para pimpinan FMIPA Universitas Negeri Medan.  Apresiasi yang tinggi juga 
saya ucapkan teruntuk para penulis, reviewer, dan panitia yang telah berperan aktif dalam 
pembuatan buku prosiding ini. Kontribusi dari setiap individu adalah pondasi kesuksesan acara 
ini, dan semangat kolaboratif ini sangat berharga bagi perkembangan ilmu matematika. 

Akhirnya, kami berharap buku prosiding ini dapat menjadi sumber pengetahuan yang 
bermanfaat dan memotivasi pembaca untuk terus menggali potensi dalam bidang matematika. 
Mari kita bersama-sama memperkuat dan memajukan ilmu matematika demi keberlanjutan 
pembaruan pengetahuan.  

 
 

Medan,       November 2023 

Ketua Jurusan Matematika 
 
      
 
 

Dr. Pardomuan Sitompul, M.Si 
                                                                               NIP.196911261997021001
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SUSUNAN ACARA 
 
Waktu Kegiatan PIC 
08.00 - 08.30 Pendaftaran Ulang Panitia 

08.30 - 09.00 Acara Pembukaan  

 1. Salam Pembuka MC: 
  Putri Maulidina Fadilah, 
  S.Si., M.Si 
  Nurul Ain Farhana, M.Si 
 2. Menyanyikan Lagu Indonesia Raya  
 3. Doa Khairuddin, M.Pd. 
 4. Laporan Ketua Pelaksana Susiana, S,Si., M.Si. 
 5. Sambutan dan Pembukaan acara Prof. Dr. Fauziyah 
 seminar oleh Dekan Fakultas Harahap,M.Si 
 Matematika dan Ilmu Pengetahuan  

 Alam  
 6. Foto Bersama  

09.00 - 10.00 Pembicara I Moderator: 
 Prof. Dr. Janson Naiborhu, M.Si Yulita Molliq Rangkuti, 
 (Guru Besar Matematika ITB) M.Sc., Ph.D 

10.00 - 11.00 Pembicara II Moderator: 
 Mangaratua Marianus Simanjorang, Andrea Arifsyah 

 M.Pd. Ph.D (Dosen Jurusan Nasution, S.Pd., M.Sc. 

 Matematika UNIMED)  

11.00 - 11.45 Pembicara III Moderator: 
 Ahmad Isnaini, M.Pd (Guru Dinda Kartika, S.Pd., M.Si. 

 berprestasi Nasional)  

11.45 - 13.00 ISOMA  

13.00 - 14.30 Sesi I : Seminar Paralel Moderator 
  Pemakalah Pendamping 

14.30 - 16.00 Sesi II: Seminar Paralel Moderator 
  Pemakalah Pendamping 

16.00 Penutupan acara oleh Dekan FMIPA MC 
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KEYNOTE SPEAKER 
 
KEYNOTE SPEAKER 1 
 

Prof. Dr. Janson Naiborhu, S.Si., M.Si. 
 
 

Prof. Janson Naiborhu memiliki dua gelar doktor yang ia peroleh dari Keio 
University (Jepang) dan Institut Teknologi Bandung. Kariernya sebagai 
dosen dimulai sejak tahun 1991, sejak ia bergabung sebagai Dosen FMIPA 
ITB, dengan Kelompok Keahlian Matematika Industri dan Keuangan. Ia 
menjadi Guru Besar sejak 1 Desember 2014 dan Pembina Utama 
Muda/Gol IV C sejak 1 April 2011. 
 
Prof. Janson aktif dalam melakukan riset dan telah banyak menghasilkan 
jurnal ilmiah baik nasional maupun internasional.  Namanyapun telah 
dikenal luas di dunia pendidikan dan industri, khususnya dalam bidang 
Matematika. 

 
 

 
 

KEYNOTE SPEAKER 2 
 

Mangaratua M Simanjorang, M.Pd., Ph.D 
 

 
Mangaratua M Simanjorang, M.Pd., Ph.D adalah dosen Pendidikan 
Matematika di Universitas Negeri Medan. Beliau meraih gelar sarjana di 
Universitas HKBP Nomensen tahun 2003, dan di tahun 2007 beliau 
mendapat gelar magister dari Universitas Negeri Surabaya. Beliau 
melanjutkan program doktor di Murdoch University, Australia dan 
memperoleh gelar Ph.D tahun 2016. Fokus pada pendidikan matematika, 
beliau melaksanakan tridarma universitas, beliau mendapatkan 
penghargaan sebagai dosen muda terbaik tahun 2009. 

Dengan menjadi reviewer dan narasumber dibanyak kegiatan seminar, 
beliau berbagi ilmu dalam bidang pendidikan matematika, pendidikan karakter dan media 
pembelajaran seperti augmented reality. 
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KEYNOTE SPEAKER 3 

Ahmad Isnaini M.Pd. 
 

Ahmad Isnaini, M.Pd adalah seorang pendidik yang memiliki dedikasi 
tinggi terhadap dunia pendidikan. Ia meraih gelar Sarjana Pendidikan 
Matematika dari Universitas Negeri Medan pada tahun 2010, kemudian 
melanjutkan studi pascasarjana dan meraih gelar Magister Pendidikan 
Matematika pada tahun 2019 dari universitas yang sama. Saat ini, Ahmad 
sedang mengejar gelar Doktor dalam bidang yang sama di Universitas 
Negeri Medan. 
Ahmad Isnaini juga telah mengukir prestasi gemilang dalam berbagai 
kompetisi dan olimpiade. Sebagai Finalis Apresiasi GTK 2023 BBGP 
Sumatera Utara Tingkat Provinsi dan penerima berbagai medali emas, 

perak, dan perunggu dalam Olimpiade Guru tingkat Nasional dan Provinsi, Ahmad Isnaini 
memperlihatkan dedikasinya dalam pengembangan kemampuan diri dan juga siswanya. 
Tidak hanya aktif di dunia akademis, Ahmad Isnaini juga telah berkontribusi dalam literatur 
pendidikan. Karya-karyanya yang terpublikasi dalam jurnal nasional dan internasional, serta buku-
buku seperti "Guru Merdeka" (2020) dan "Inovasi Pembelajaran" (2018), mencerminkan 
pemikiran dan wawasan yang mendalam dalam bidang Pendidikan. 
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Abstrak 

  
Misalkan 𝐺 graf terhubung tak berarah. Himpunan  dominasi dalam konteks graf didefenisikan sebagai 
himpunan 𝐷 dari simpul maupun sisi dalam graf 𝐺, di mana setiap simpul maupun sisi yang tidak 
termasuk dalam 𝐷 atau disebut 𝐷′  memiliki setidaknya satu simpul atau satu sisi yang ber tetangga 
dalam 𝐷. Dengan kata lain, setiap simpul maupun sisi di 𝐷′ harus memiliki satu simpul atau satu sisi 
tetangga di dalam 𝐷.. Bilangan dominasi adalah jumlah kardinalitas yang paling minimum dalam 
himpunan pendominasi. Bilangan dominasi simpul adalah kardinalitas minimum simpul-simpul dalam 
himpunan pendominasi dan dilambangkan dengan 𝛾(𝐺). Sedangkan bilangan dominasi sisi adalah 
kardinalitas minimum sisi-sisi dalam himpunan pendominasi dan dilambangkan dengan 𝛾ᇱ(𝐺). 
Penelitian ini membahas tentang bilangan dominasi simpul dan bilangan dominasi sisi pada graf pot 
bunga (𝐶௠𝑆௡). Bilangan dominasi simpul graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) adalah 

𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) = ⌊
𝑚 + 2

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

Sedangkan bilangan dominasi sisi graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) adalah 

𝛾ᇱ(𝐶௠𝑆௡) = ⌊
𝑚

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

.  
Kata kunci: Himpunan Pendominasi, Bilangan Dominasi, Bilangan Dominasi Simpul, Bilangan 
Dominasi Sisi, Graf Pot Bunga (𝐶௠𝑆௡). 

 
Abstract 

  
Let G be an undirected connected graph. A domination set in the context of graphs is defined as a set 
D of vertices and edges in graph G, where every vertex or edge that is not included in D or is called D' 
has at least one vertex or one edge that is a neighbor in D. In other words, every Both vertices and 
edges in D' must have one neighboring vertex or one edge in D. The domination number is the minimum 
number of cardinalities in the dominating set. The vertex domination number is the minimum cardinality 
of the vertices in the dominating set and  denoted by γ(G). Meanwhile, the edge domination number is 
the minimum cardinality of the edges in the dominating set and  denoted by γ' (G). This research 
discusses vertex domination numbers and edge domination numbers in flower pot graphs (𝐶௠𝑆௡). The 
vertex domination number of the flowerpot graph (𝐶௠𝑆௡) is 

𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) = ⌊
𝑚 + 2

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

Meanwhile, edge domination number of the flower pot graph (𝐶௠𝑆௡) is 

𝛾ᇱ(𝐶௠𝑆௡) = ⌊
𝑚

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

.  
Keywords: Domination Set, Domination Number, Vertex Domination Number, Edge Domination 
Number, Flower Pot Graph (𝐶௠𝑆௡).
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1. PENDAHULUAN 

Sejarah himpunan dominasi dimulai pada tahun 
1850, penggemar catur Eropa mempelajari masalah 
dominasi ratu. Masalah ini melibatkan penempatan 
beberapa ratu pada papan catur, di mana setiap ratu 
dapat mendominasi baris, kolom dan diagonal tempat 
mereka berada. Untuk memodelkan masalah ini dalam 
graf, setiap kotak pada papan catur direpresentasikan 
sebagai simpul dalam graf. Sedangkan sisi dalam graf 
direpresentasikan sebagai sisi yang menghubungkan 
dua simpul jika kotak-kotak yang sesuai dapat 
dijangkau oleh ratu yang sama. Tujuan dari masalah 
dominasi ratu  adalah untuk menemukan penempatan 
ratu yang efektif sehingga setiap simpul atau kotak 
dalam graf tersebut dapat dijangkau oleh minimal satu 
ratu. 

Himpunan pendominasi (Dominating set) 
merupakan salah satu cabang ilmu yang mempelajari 
tentang dominasi dalam graf. Misalkan 𝐺 graf 
terhubung tak berarah. Himpunan  dominasi dalam 
konteks graf didefenisikan sebagai himpunan 𝐷 dari 
simpul maupun sisi dalam graf 𝐺, di mana setiap simpul 
maupun sisi yang tidak termasuk dalam 𝐷 atau disebut 
𝐷′  memiliki setidaknya satu simpul atau satu sisi yang 
ber tetangga dalam 𝐷. Dengan kata lain, setiap simpul 
maupun sisi di 𝐷′ harus memiliki satu simpul atau satu 
sisi tetangga di dalam 𝐷. Bilangan dominasi simpul 
dinotasikan dengan 𝛾(𝐺), sedangkan bilangan 
dominasi sisi dinotasikan dengan 𝛾′(𝐺) dari 𝐺. 
Bilangan dominasi adalah kardinalitas minimum dari 
semua himpunan pendominasi baik itu simpul ataupun 
sisi tergantung dari apa aspek yang diamati.  (Vaidya & 
Pandit, 2014). 

Penelitian mengenai topik bilangan dominasi 
pada graf terus berkembang, beberapa diantaranya 
yaitu pada penelitian Adawiyah, dkk pada tahun 2018 
dengan menghasilkan bilangan dominasi sisi pada Graf 
Helm (𝐻௡), Graf Gear (𝐺𝑛), dan Graf Kipas (𝐹௡) . 
Bilangan dominasi sisi pada graf antiprisma (𝐴𝑃௡) juga 
telah dikaji oleh  Qomariyah pada tahun 2019, 
selanjutnya Anggraini  pada tahun 2020 dengan judul 
penelitian Bilangan Dominasi Sisi pada Graf Buku 
(𝐵௡), serta penelitian Bagisti pada tahun 2021 dengan 
judul Batas Atas Bilangan Dominasi Sisi pada Graf 
Bunga Matahari (𝑆𝐹௡). Sehingga pada penelitian ini 
akan ditentukan bilangan dominasi simpul dan 
dominasi sisi pada graf pot bunga yang diperumum 
(𝐶௠𝑆௡). 

 
 
2. METODE PENELITIAN 

 
BAHAN 

Definisi 1. Derajat suatu titik v   atau ditulis 
dengan d(v) adalah banyaknya sisi pada graf G yang 
bertemu atau terkait langsung dengan titik v 
(Rahayuningsih, 2018). 

Definisi 2. Derajat minimum ialah derajat 
terkecil dari suatu graf dan dinotasikan dengan δ(G). 

Definisi 3. Derajat maksimum ialah derajat 
tertinggi dari suatu graf dan dinotasikan dengan ∆(G). 

 
Dominasi dalam Graf 

Dominasi graf merupakan salah satu cabang 
ilmu yang mempelajari tentang himpunan yang 
mendominasi (Mustikaningrum, 2016).  

Definisi 4. Misalkan suatu graf 𝐺 = (𝑉, 𝐸) 
merupakan suatu graf sederhana tak berarah dengan 𝑉 
merupakan himpunan simpul dan 𝐸 merupakan 
himpunan sisi. Suatu simpul 𝑣 dalam 𝐺 disebut 
mendominasi simpul itu sendiri dan setiap simpul yang 
bertetangga dengannya. Himpunan 𝐷 ⊆ 𝑉(𝐺) disebut 
himpunan dominasi dari 𝐺 jika setiap simpul pada 𝐺 
didominasi oleh paling sedikit satu simpul dalam 𝐷. 
Kardinalitas minimum dalam himpunan 𝐷 inilah yang 
disebut bilangan dominasi dari 𝐺 dan dinotasikan 

dengan 𝛾(𝐺) (Tarr, 2010). 
 

Dominasi Simpul 
Definisi 5. Bilangan dominasi simpul adalah 

kardinalitas minimal dari himpunan dominasi 𝐺. 
Bilangan dominasi simpul dinotasikan dengan 𝛾(𝐺),  
dikatakan dominasi simpul ketika sebuah simpul 𝑣 
mendominasi dirinya sendiri dan masing-masing 
simpul tetangganya (Alvarado, 2012).  

 
 
 

Dominasi Sisi 
Definisi 6. Bilangan dominasi sisi dinotasikan 

dengan 𝛾′(𝐺) atau cukup ditulis 𝛾ᇱ saja dari 𝐺 adalah 
kardinalitas minimum dari semua himpunan dominasi 
sisi pada 𝐺 (Arumugam & Velammal, 1998). Dominasi 
sisi ini sebelumnya diperkenalkan oleh Mitchell dan 
Hedetniemi (1977). Sebuah subset 𝑋 dari E dikatakan 
himpunan dominasi sisi dari 𝐺 adalah jika setiap sisi 
yang berada diluar 𝑋 bertetangga dengan beberapa sisi 
yang berada di 𝑋. 

 
Graf Pot Bunga (𝐶௠𝑆௡) 

 Definisi 2.5. Graf pot bunga adalah gabungan 
graf lingkaran dan graf bintang yang dihubungkan 
dengan satu buah sisi yang menghubungkan simpul 
pusat dari graf bintang (𝑆𝑛) dengan salah satu simpul 
pada graf lingkaran 𝐶௠ (Ahmad, 2012).  Graf pot bunga 
dinotasikan dengan (𝐶௠𝑆௡) dengan 𝑚, 𝑛 ≥ 3.  Graf 𝐺 
adalah graf pot bunga 𝐶௠𝑆௡ yang mana memiliki 
simpul sebanyak |𝑉(𝐺)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 dan mempunyai 
sisi sebanyak |𝐸(𝐺) = 𝑚 + 𝑛 + 1| (Martini, 2022). 

 
METODE PENELITIAN 

Diketahui bahwa pada Gambar 1, graf pot bunga 
𝐶ଷ𝑆଻ memiliki sisi sebanyak |𝐸(𝐶ଷ𝑆଻)| = 3 + 7 + 1 =
11| dan simpul sebanyak |𝑉(𝐶ଷ𝑆଻)| = 3 + 7 + 1 =
11. Derajat terkecil graf pot bunga adalah 1 
𝑑஼యௌళ

(𝑣௜) = 1, 𝑖 = 1,2,3, … ,7 dan derajat terbesarnya 
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berada pada titik pusat graf bintang itu sendiri yakni 
pada 𝑆଻ ialah ∆஼యௌళ

= 𝑛 + 1 = 7 + 1 = 8. Sehingga 

diperoleh  𝛿(𝐶𝑚𝑆𝑛) = 1 dan ∆(𝐶௠𝑆௡) = 𝑛 + 1 
(Mujib, 2019). 

    
Gambar 1. Graf pot bunga 𝐶ଷ𝑆଻ 

 

 
Gambar 2. Graf pot bunga diperumum 𝐶௠𝑆௡ 

 
 Jenis penelitian ini ialah studi literatur, dan 
pendekatan yang digunakan adalah pendekatan 
kualitatif dengan metode kepustakaan (library 
research). Yang artinya melakukan penelitian dari 
berbagai sumber seperti jurnal, buku, atau makalah-
makalah yang bersangkutan untuk memperoleh data 
dan informasi serta objek yang digunakan dalam 
pembahasan masalah tersebut. 
Adapun prosedur pada penelitian ini ialah sebagai 
berikut: 
1. Langkah awal penulisan ini yaitu menentukan graf 

khusus yang akan diteliti 

2. Hitung size simpul dan sisi dan juga derajat masing-
masing simpul, sisi. Hal ini dilakukan karena 
derajat, size dan jumlah simpul ataupun sisi 
maksimal yang didominasi oleh satu simpul dan sisi 
akan berpengaruh dengan jumlah pendominasi yang 
kita ambil.  

3. Untuk melihat apakah semua simpul dan sisi 
terdominasi  atau tidak, maka akan dicoba semua 
kombinasi simpul dan sisi pendominasi pada graf 

pot bunga (𝐶𝑚𝑆𝑛). Jika semua simpul dan sisi 
terdominasi, maka dapat ditarik kesimpulan bahwa 
itu adalah bilangan dominasinya. Tetapi jika ada 
satu simpul atau sisi saja yang tidak terdominasi, 
maka akan diambil simpul dan sisi pendominasi 
satu lebihnya dari jumlah yang dicoba sebelumnya.   

4. Ulang untuk beberapa 𝑛 sampai terlihat pola yang 
terbentuk.  

5. Setelah pola terlihat, selanjutnya penulis  mencari 
rumus untuk setiap 𝑛 pada graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) 
dan kemudian membuktikan rumus tersebut.  

6. Hasil dari permasalahan penulisan ini adalah 
teorema baru mengenai bilangan dominasi simpul 
dan dominasi sisi graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) yang akan 
disajikan dengan paparan teorema dan bukti 
pendukung berupa ilustrasi gambar dengan 
menggunakan software python. 

 
3. HASIL DAN PEMBAHASAN 
Bilangan Dominasi Simpul Graf Pot Bunga (𝐶௠ 𝑆௡)  

 Berdasarkan definisi graf pot bunga, graf pot 
bunga merupakan gabungan dari graf bintang dan graf 
lingkaran yang dihubungkan oleh sebuah sisi dari 
simpul pusat graf bintang ke salah satu simpul di graf 
lingkaran. Graf lingkaran dengan m  simpul, dan graf 
bintang dengan 𝑛 + 1 simpul. Untuk menentukan 
bilangan dominasi simpul graf pot bunga, pertama akan 
ditentukan jumlah simpul dan jumlah derajat 
maksimum dari tiap m dan n graf pot bunga 
(𝐶௠ 𝑆௡   ).Dengan mengetahui derajat maksimumnya, 
maka akan diketahui berapa jumlah maksimum simpul 
yang dapat didominasi. Sehingga derajat maksimum 
tersebut akan menjadi simpul pendominasinya, jika 
masih terdapat simpul yang belum terdominasi maka 
akan ditambah simpul pendominasi satu lebihnya dari 
pendominasi sebelumnya sampai seluruh simpul 
terdominasi.  Kardinalitas minimum dari himpunan 
pendominasi inilah yang menjadi bilangan dominasi 
simpulnya. 

 Berikut adalah beberapa ilustrasi mencari 
bilangan dominasi simpul pada graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡  ). 



 
 

1160 
 

        
Gambar 3. Graf pot bunga 𝐶ଷ𝑆ଷ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi 
simpul 𝐶ଷ𝑆ଷ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung orde |𝑉(𝐶ଷ𝑆ଷ)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 7 

2. Menghitung derajat masing-masing simpul, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap simpulnya bertetangga. Oleh 
karena itu, satu simpul dapat mendominasi seluruh 
simpul 𝑆௡. Maka derajat simpul maksimum terdapat 
pada graf  𝑆ଷ, yaitu satu simpul dapat mendominasi 
4 simpul tetangganya dan juga dirinya sendiri. Pada 
Gambar 3. simpul 𝑣଴ mendominasi dirinya 
sendiri, 𝑣ସ, 𝑣ହ, dan 𝑣଺. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, simpul pada graf bintang 
telah terdominasi seluruhnya yaitu sebanyak 4 
simpul. Sehingga tersisa 3 simpul pada graf 
lingkaran. 

4. Maka akan diambil 1 simpul pendominasi pada graf 
lingkaran, kita lihat pada Gambar 3, bahwa simpul 
𝑣ଶ pada graf lingkaran dapat mendominasi 3 simpul 
termasuk diriya sendiri, 𝑣ଵ,dan  𝑣ଷ. Sehingga 
seluruh simpul pada graf pot bunga (𝐶ଷ𝑆ଷ) telah 
terdominasi.  

5. Oleh karena itu, dominasi simpul pada graf pot 

bunga 𝛾(𝐶3𝑆3) = 𝛾(𝐶3) + 1 = 1 + 1 = 2 

    
Gambar 4. Graf pot bunga 𝐶ସ𝑆ସ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi 
simpul 𝐶ସ𝑆ସ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung orde |𝑉(𝐶ସ𝑆ସ)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 9 

2. Menghitung derajat masing-masing simpul, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap simpulnya bertetangga. Oleh 
karena itu, satu simpul dapat mendominasi seluruh 
simpul 𝑆௡. Maka derajat simpul maksimum  𝐶ସ 
terletak pada simpul 𝑣଴ artinya satu simpul dapat 
mendominasi 5 simpul tetangga dan juga dirinya 
sendiri. Pada Gambar 4. simpul 𝑣଴ mendominasi 
dirinya sendiri, 𝑣ହ, 𝑣଺, 𝑣଻ dan 𝑣଼. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, simpul pada graf bintang 
telah terdominasi seluruhnya yaitu sebanyak 5 
simpul . Sehingga tersisa 4 simpul pada graf 
lingkaran.  

4. Maka akan diambil 1 simpul pendominasi pada graf 
lingkaran, kita lihat pada Gambar 4, bahwa simpul 
𝑣ଶ pada graf lingkaran dapat mendominasi 3 simpul 
termasuk diriya sendiri, 𝑣ଵ, dan  𝑣ଷ. Sehingga sisa 
satu simpul yang belum terdominasi, maka simpul 
tersebut atau simpul 𝑣ସ menjadi himpunan 
pendominasi tambahan yang mendominasi dirinya 
sendiri. Sehingga simpul pendominasi pada 𝐶ସ ialah 
sebanyak 2 simpul pendominasi yaitu 𝑣ଶ dan 𝑣ସ 

5. Oleh karena itu, dominasi simpul pada graf pot 
bunga ialah bilangan dominasi dari graf lingkaran 
(𝐶௡) ditambah bilangan dominasi pada graf star 

(𝑆𝑛) yaitu 𝛾(𝐶4𝑆4) = 𝛾(𝐶4) + 1 = 2 + 1 = 3 

 

  
Gambar 5. Graf pot bunga 𝐶ହ𝑆ହ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi 
simpul 𝐶ହ𝑆ହ ialah sebagai berikut: 
Menghitung orde |𝑉(𝐶ହ𝑆ହ)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 11 
Menghitung derajat masing-masing simpul, derajat 

maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap simpulnya bertetangga. Oleh 
karena itu, satu simpul dapat mendominasi seluruh 
simpul 𝑆௡. Maka derajat simpul maksimum  𝐶ହ 
terletak pada simpul 𝑣଴ artinya satu simpul dapat 
mendominasi 6 simpul tetangga dan juga dirinya  
sendiri. Pada Gambar 5. simpul 𝑣଴ mendominasi 
dirinya sendiri , 𝑣଺, 𝑣଻ , 𝑣଼, 𝑣ଽ dan 𝑣ଵ଴. 
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Berdasarkan poin 1 dan 2, simpul pada graf bintang 
telah terdominasi seluruhnya yaitu sebanyak 6 
simpul . Sehingga tersisa 5 simpul pada graf 
lingkaran.  

Maka akan dicoba diambil 1 simpul pendominasi pada 
graf lingkaran, kita lihat pada Gambar 5, bahwa 
simpul 𝑣ଷ pada graf lingkaran dapat mendominasi 3 
simpul termasuk diriya sendiri, 𝑣ଶ, dan  𝑣ସ. 
Sehingga tersisa 2 simpul yang belum terdominasi, 
maka akan diambil satu simpul tambahan lainnya. 
Dalam hal ini diambil simpul 𝑣ହ sehingga simpul 𝑣ହ 
mendominasi dirinya sendiri dan simpul 𝑣ଵ maka 
simpul pada 𝐶ହ terdominasi seluruhnya dengan 2 
simpul pendominasi. 

Oleh karena itu, dominasi simpul pada graf pot bunga 
ialah bilangan dominasi dari graf lingkaran (𝐶௡) 
ditambah bilangan dominasi pada graf star 
(𝑆𝑛) yaitu 𝛾(𝐶5𝑆5) = 𝛾(𝐶5) + 1 = 2 + 1 = 3. 

 

 
Gambar 6. Graf pot bunga 𝐶଺𝑆଺ 

 
Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi 
simpul 𝐶଺𝑆଺ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung orde |𝑉(𝐶଺𝑆଺)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 13 

2. Menghitung derajat masing-masing simpul, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap simpulnya bertetangga. Oleh 
karena itu, satu simpul dapat mendominasi seluruh 
simpul 𝑆௡. Maka derajat simpul maksimum  𝐶଺ 
terletak pada simpul 𝑣଴ artinya satu simpul dapat 
mendominasi 7 simpul tetangga dan juga dirinya  
sendiri. Pada Gambar 6. simpul 𝑣଴ mendominasi 
dirinya sendiri 𝑣଻ , 𝑣଼, 𝑣ଽ, 𝑣ଵ଴, 𝑣ଵଵ dan 𝑣ଵଶ. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, simpul pada graf bintang 
telah terdominasi seluruhnya yaitu sebanyak 7 
simpul . Sehingga tersisa 6 simpul pada graf 
lingkaran.  

4. Maka akan dicoba diambil 1 simpul pendominasi 
pada graf lingkaran, kita lihat pada Gambar 6, 
bahwa simpul 𝑣ଷ pada graf lingkaran dapat 
mendominasi 3 simpul termasuk diriya sendiri, 
𝑣ଶ, dan  𝑣ସ. Sehingga tersisa 3 simpul yang belum 
terdominasi, maka akan diambil satu simpul 

tambahan lainnya. Dalam hal ini diambil simpul 𝑣଺ 
sehingga simpul 𝑣଺ mendominasi dirinya sendiri, 
𝑣ହ dan simpul 𝑣ଵ maka simpul pada 𝐶଺ terdominasi 
seluruhnya dengan 2 simpul pendominasi. 

5. Oleh karena itu, dominasi simpul pada graf pot 
bunga ialah bilangan dominasi dari graf lingkaran 
(𝐶௡) ditambah bilangan dominasi pada graf star 

(𝑆𝑛) yaitu 𝛾(𝐶6𝑆6) = 𝛾(𝐶6) + 1 = 2 + 1 = 3. 

 

      
Gambar 7. Graf pot bunga 𝐶଻𝑆଻ 

 
Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi 
simpul 𝐶଻𝑆଻ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung orde |𝑉(𝐶଻𝑆଻)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 15 

2. Menghitung derajat masing-masing simpul, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap simpulnya bertetangga. Oleh 
karena itu, satu simpul dapat mendominasi seluruh 
simpul 𝑆௡. Maka derajat simpul maksimum  𝐶଻ 
terletak pada simpul 𝑣଴ artinya satu simpul dapat 
mendominasi 8 simpul tetangga dan juga dirinya  
sendiri. Pada Gambar 7. simpul 𝑣଴ mendominasi 
dirinya sendiri 𝑣଼, 𝑣ଽ, 𝑣ଵ଴, 𝑣ଵଵ, 𝑣ଵଶ, 𝑣ଵଷ dan 𝑣ଵସ. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, simpul pada graf bintang 
telah terdominasi seluruhnya yaitu sebanyak 8 
simpul . Sehingga tersisa 7 simpul pada graf 
lingkaran.  

4. Maka akan dicoba diambil 1 simpul pendominasi 
pada graf lingkaran, kita lihat pada Gambar 7, 
bahwa simpul 𝑣ଶ pada graf lingkaran dapat 
mendominasi 3 simpul termasuk diriya sendiri, 
𝑣ଵ, dan  𝑣ଷ. Sehingga tersisa 4 simpul yang belum 
terdominasi, maka akan diambil satu simpul 
tambahan lainnya. Dalam hal ini diambil simpul 𝑣ହ 
sehingga simpul 𝑣ହ mendominasi dirinya sendiri, 𝑣ସ 
dan simpul 𝑣଺ . Tersisa 1 simpul yang belum 
terdominasi, sehingga simpul 𝑣଻ menjadi himpunan 
pendominasi yang mendominasidirinya sendiri. 
Maka simpul pada 𝐶଻ terdominasi seluruhnya 
dengan 3 simpul pendominasi. 
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5. Oleh karena itu, dominasi simpul pada graf pot 
bunga ialah bilangan dominasi dari graf lingkaran 
(𝐶௡) ditambah bilangan dominasi pada graf star 

(𝑆𝑛) yaitu 𝛾(𝐶7𝑆7) = 𝛾(𝐶7) + 1 = 3 + 1 = 4. 

 
 
 
 
 
Tabel 1. Bilangan dominasi sisi graf 𝐶௠ 𝑆௡ 

𝛾(𝐶3𝑆𝑛
)

= 2 

𝛾(𝐶8𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾(𝐶13𝑆𝑛
)

= 6 

𝛾(𝐶18𝑆𝑛
)

= 7 

𝛾(𝐶4𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾(𝐶9𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾(𝐶14𝑆𝑛
)

= 6 

𝛾(𝐶19𝑆𝑛
)

= 8 

𝛾(𝐶5𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾(𝐶10𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾(𝐶15𝑆𝑛
)

= 6 

𝛾(𝐶20𝑆𝑛
)

= 8 

𝛾(𝐶6𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾(𝐶11𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾(𝐶16𝑆𝑛
)

= 7 

𝛾(𝐶21𝑆𝑛
)

= 8 

𝛾(𝐶7𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾(𝐶12𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾(𝐶17𝑆𝑛
)

= 7 

…. 

 
Berdasarkan ilustrasi untuk beberapa nilai 𝑚 

dan 𝑛 graf pot bunga di atas, maka pada  Tabel 1. dapat 
kita lihat pola bilangan dominasi yang terbentuk, 
sehingga berikut adalah teorema mengenai bilangan 
dominasi simpul pada graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) untuk 
𝑚, 𝑛 ≥ 3. 
 
Teorema 4.1 Misal diberikan graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) 
untuk bilangan bulat positif 𝑚, 𝑛 ≥ 3 maka bilangan 
dominasi simpulnya adalah: 

𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) = ⌊
𝑚 + 2

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

Bukti: 
Graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) memiliki simpul 𝑉(𝐶௠𝑆௡) =
{ 𝑢௜; 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑚} ∪ {𝑣௝ ; 0 ≤ 𝑗 ≤ 𝑛} dan sisi 
𝐸(𝐶௠𝑆௡) = {𝑢௜𝑢௜ାଵ ; 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑚 − 1} ∪ {𝑢ଵ𝑢௠} ∪

{𝑣଴𝑢௠} ∪ ൛𝑣଴𝑣௝; 1 ≤ 𝑗 ≤ 𝑛ൟ dengan {𝑢𝑖𝑢𝑖+1} ∪

{𝑢1𝑢𝑚} merupakan sisi pada graf lingkaran 𝐶௠, 
{𝑣଴, 𝑢௠} merupakan sisi penghubung graf lingkaran 𝐶௠ 

dan graf bintang 𝑆௡ serta ൛𝑣0𝑣𝑗ൟ merupakan sisi pada 
graf bintang 𝑆௡ (Lihat Gambar 2). Simpul  𝑣଴ 𝜖 𝑉(𝑆௡) 
merupakan salah satu simpul yang memiliki derajat 
maksimum pada graf pot bunga, sehingga ∆(𝑆௡) = 𝑛 +
1 ,maka satu simpul  𝑣଴ elemen dari himpunan 
dominasi simpul yang dapat mendominasi seluruh 
simpul pada 𝑆௡ yaitu simpul {𝑣ଵ, 𝑣ଶ, 𝑣ଷ, … , 𝑣௡} . 

Sedangkan pada graf lingkaran 𝐶௠ dengan 
jumlah simpul dan sisi yang sama sehingga 𝑉(𝐶௠) =
{𝑢ଵ, 𝑢ଶ, 𝑢ଷ, … , 𝑢௠} dan himpunan sisi 𝐸(𝐶௠) =
{(𝑢ଵ𝑢ଶ), (𝑢ଶ𝑢ଷ), … , (𝑢௠ିଵ, 𝑢௠ ), (𝑢௠𝑢ଵ)} dan derajat 
simpul graf 𝐶௠ adalah 2. Ambil 𝑢௜  𝜖 𝑉(𝐶௠) sehingga 
𝑢௜ mendominasi simpul {(𝑢௜ାଵ), (𝑢௜ିଵ)}. Akibatnya 
setiap simpul dapat mendominasi maksimal 3 simpul 

termasuk dirinya sendiri, sehingga berdasarkan 

teorema bilangan dominasi  𝛾(𝐶𝑚) = ⌊
𝑚+2

3
⌋. 

Karena graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) merupakan 
gabungan graf lingkaran 𝐶௠ dan graf bintang 𝑆௡ yang 

dihubungkan oleh sebuah sisi , maka 𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) =

𝛾(𝐶𝑚) + (𝑆𝑛) = ⌊
𝑚+2

3
⌋ + 1. 

Untuk membuktikan 𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) = ⌊
𝑚+2

 3
⌋ + 1 

dengan 𝑚 ≥ 3,kita perlu menunjukkan bahwa 

𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) ≠ ⌊
𝑚+2

 3
⌋ + 1 𝑦ang mana dalam hal ini ialah 

pada saat  𝛾(𝐶௠𝑆௡) < ⌊
௠ାଶ

 ଷ
⌋ + 1 atau 𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) > 

⌊
௠ାଶ

 ଷ
⌋ + 1. Andaikan 𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) < ⌊

௠ାଶ

 ଷ
⌋ + 1 sehingga 

himpunan dominasi |𝐷| = ⌊
௠ାଶ

 ଷ
⌋ + 1 − 1. Karena 

dominasi simpul ⌊
௠ାଶ

 ଷ
⌋ + 1 − 1, dan jika simpul pada 

himpunan dominasi dipilih sebarang, maka: 
i. Pada graf 𝑆௡, jika simpul pendominasi 𝑆௡ − 1 

maka akan mengakibatkan simpul pada graf 
𝑆௡tidak terdominasi. Sebab satu simpul 𝑣଴ 
pada 𝑆௡ dapat mendominasi seluruh simpul 
graf bintang 𝑆௡. 

ii. Pada graf 𝐶௠, jika simpul pendominasi 𝐶௠ −

1 maka akan mengakibatkan terdapat minimal 
satu simpul tidak terdominasi. Untuk 𝑚 =

3𝑡 + 2 − 1 maka akan terdapat 2 simpul tidak 
terdominasi, untuk 𝑚 = 3𝑡 + 2 maka akan 
terdapat 3 simpul tidak terdominasi, dan untuk 
𝑚 = 3𝑡 + 2 + 1 maka akan terdapat 1 simpul 
tidak terdominasi dengan 𝑡 𝜖 𝑁. 

Karena simpul-simpul pada lingkaran 𝐶௠ 
jaraknya ≥ 2 dengan simpul di graf bintang 𝑆௡, maka 
simpul-simpul pada graf lingkaran 𝐶௠ hanya akan 
mendominasi simpul-simpul di graf lingkaran 𝐶௠ itu 

sendiri . Sehingga haruslah 𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) ≤ ⌊
𝑚+2

 3
⌋ + 1∎ 

 
Bilangan Dominasi Sisi Graf Pot Bunga (𝐶௠𝑆௡) 

 Untuk menentukan bilangan dominasi sisi 
graf pot bunga, pertama akan ditentukan jumlah simpul 
dan jumlah derajat maksimum dari tiap 𝑚 dan 𝑛 graf 
pot bunga (𝐶𝑚𝑆𝑛). Dengan mengetahui derajat 
maksimumnya, maka akan diketahui berapa jumlah 
maksimum sisi yang dapat didominasi. Sehingga 
derajat maksimum tersebut akan menjadi sisi 
pendominasinya, jika masih terdapat sisi yang belum 
terdominasi maka akan ditambah sisi pendominasi satu 
lebihnya dari pendominasi sebelumnya sampai seluruh 
sisi terdominasi.  Kardinalitas minimum dari himpunan 
pendominasi inilah yang menjadi bilangan dominasi 
sisinya. 

Berikut adalah beberapa ilustrasi mencari 
bilangan dominasi sisi pada graf pot bunga (𝐶𝑚𝑆𝑛) 
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Gambar 8. Graf pot bunga 𝐶଺𝑆଺ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi sisi 
𝐶଺𝑆଺ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung size |𝐸(𝐶଺𝑆଺)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 13 

2. Menghitung derajat masing-masing sisi, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap sisinya bertetangga. Namun 
perlu diketahui ketika kita memilih sisi 
pendominasi yang paling maksimal maka sisi 
tersebut akan mendominasi sisi terbanyak. Oleh 
karena itu, untuk graf pot bunga , sisi pendominasi 
terbanyak terletak pada sisi yang menghubungkan 
simpul pusat graf bintang dengan satu simpul pada 
graf lingkaran, sehingga satu sisi akan mendominasi 
(𝑆௡ + 3) sisi. Maka derajat sisi maksimum pada 
𝐶଺𝑆଺ = 6 + 3 = 9. Artinya satu sisi dapat 
mendominasi 9 sisi termasuk dirinya sendiri. Pada 
Gambar 8, 𝑒ଵ mendominasi dirinya 
sendiri,𝑒ଶ, 𝑒଻, 𝑒଼, 𝑒ଽ, 𝑒ଵ଴, 𝑒ଵଵ, 𝑒ଵଶ, dan 𝑒ଵଷ 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, hanya sisi pada graf 
bintang yang telah terdominasi seluruhnya dan 2 
sisi pada graf lingkaran, sehingga total sisi yang 
sudah terdominasi ialah  9 sisi. Tersisa 4 sisi yang 
belum terdominasi dari total sisi graf pot bunga 
𝐶଺𝑆଺ sebanyak 13 sisi. Jika diambil satu sisi 
pendominasi pada graf lingkaran, maka satu sisi 
pendominasi akan mendominasi 3 sisi termasuk 
dirinya sendiri. Lihat Gambar 8 Sisi 𝑒ଷ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒ଶ, dan 𝑒ସ.  

4. Karena belum terdominasi seluruhnya, maka akan 
ditambah sisi pendominasi satu lebihnya dari 
pendominasi sebelumnya. Sehingga sisi 𝑒ହ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒ସ, dan 𝑒଺. Maka 
seluruh sisi pada graf pot bunga 𝐶଺𝑆଺ telah 
terdominasi seluruhnya dengan 3 sisi pendominasi 
𝑒ଵ, 𝑒ଷ, dan 𝑒ହ (𝛾′(𝐶଺𝑆଺ ) = 3). 

 

 
Gambar 9. Graf pot bunga 𝐶଻𝑆଺ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi sisi 
𝐶଻𝑆଺ ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung size |𝐸(𝐶଻𝑆଺)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 14 

2. Menghitung derajat masing-masing sisi, derajat 
maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap sisinya bertetangga. Namun 
perlu diketahui ketika kita memilih sisi 
pendominasi yang paling maksimal maka sisi 
tersebut akan mendominasi sisi terbanyak. Oleh 
karena itu, untuk graf pot bunga , sisi pendominasi 
terbanyak terletak pada sisi yang menghubungkan 
simpul pusat graf bintang dengan satu simpul pada 
graf lingkaran ,sehingga satu sisi akan mendominasi 
(𝑆௡ + 3) sisi. Maka derajat sisi maksimum pada 
𝐶଻𝑆଺ = 6 + 3 = 9. Artinya satu sisi dapat 
mendominasi 9 sisi termasuk dirinya sendiri. Pada 
Gambar 9 𝑒ଵ mendominasi dirinya 
sendiri,𝑒ଶ, 𝑒଼, 𝑒ଽ, 𝑒ଵ଴, 𝑒ଵଵ, 𝑒ଵଶ, 𝑒ଵଷ dan 𝑒ଵସ. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, hanya sisi pada graf 
bintang yang telah terdominasi seluruhnya dan 2 
sisi pada graf lingkaran, sehingga total sisi yang 
sudah terdominasi ialah  9 sisi. Tersisa 5 sisi yang 
belum terdominasi dari total sisi graf pot bunga 
𝐶଻𝑆଺ sebanyak 14 sisi. Jika diambil satu sisi 
pendominasi pada graf lingkaran, maka satu sisi 
pendominasi akan mendominasi 3 sisi termasuk 
dirinya sendiri. Lihat Gambar 9, sisi 𝑒ଷ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒ଶ, dan 𝑒ସ.  

4. Karena belum terdominasi seluruhnya, maka akan 
ditambah sisi pendominasi satu lebihnya dari 
pendominasi sebelumnya. Sehingga sisi 𝑒଺ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒ହ, dan 𝑒଻. Maka 
seluruh sisi pada graf pot bunga 𝐶଻𝑆଺ telah 
terdominasi seluruhnya dengan 3 sisi pendominasi 
𝑒ଵ, 𝑒ଷ, dan 𝑒଺ (𝛾′(𝐶଻𝑆଺ ) = 3). 
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Gambar 10. Graf pot bunga 𝐶଼𝑆଺ 

Langkah-langkah untuk mencari bilangan dominasi sisi 
𝐶଼𝑆଺ialah sebagai berikut: 
1. Menghitung size |𝐸(𝐶଼𝑆଺)| = 𝑚 + 𝑛 + 1 = 15 
2. Menghitung derajat masing-masing sisi, derajat 

maksimum dari graf pot bunga ialah berada pada 
graf bintang karena memiliki satu simpul pusat 
yang dimana setiap sisinya bertetangga. Namun 
perlu diketahui ketika kita memilih sisi 
pendominasi yang paling maksimal maka sisi 
tersebut akan mendominasi sisi terbanyak. Oleh 
karena itu, untuk graf pot bunga , sisi pendominasi 
terbanyak terletak pada sisi yang menghubungkan 
simpul pusat graf bintang dengan satu simpul pada 
graf lingkaran ,sehingga satu sisi akan mendominasi 
(𝑆௡ + 3) sisi. Maka derajat sisi maksimum pada 
𝐶଼𝑆଺ = 6 + 3 = 9. Artinya satu sisi dapat 
mendominasi 9 sisi termasuk dirinya sendiri. Pada 
Gambar 10 𝑒ଵ mendominasi dirinya 
sendiri,𝑒ଶ, 𝑒ଽ, 𝑒ଵ଴, 𝑒ଵଵ, 𝑒ଵଶ, 𝑒ଵଷ , 𝑒ଵସ dan 𝑒ଵହ. 

3. Berdasarkan poin 1 dan 2, hanya sisi pada graf 
bintang yang telah terdominasi seluruhnya dan 2 
sisi pada graf lingkaran, sehingga total sisi yang 
sudah terdominasi ialah  9 sisi. Tersisa 6 sisi yang 
belum terdominasi dari total sisi graf pot bunga 
𝐶଼𝑆଺ sebanyak 15 sisi. Jika diambil satu sisi 
pendominasi pada graf lingkaran, maka satu sisi 
pendominasi akan mendominasi 3 sisi termasuk 
dirinya sendiri. Lihat Gambar 10. Sisi 𝑒ସ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒ଷ, dan 𝑒ହ.  

4. Karena belum terdominasi seluruhnya, maka akan 
ditambah sisi pendominasi satu lebihnya dari 
pendominasi sebelumnya. Sehingga sisi 𝑒଻ 
mendominasi dirinya sendiri, 𝑒଺, dan 𝑒଼. Maka 
seluruh sisi pada graf pot bunga 𝐶଼𝑆଺telah 
terdominasi seluruhnya dengan 3 sisi pendominasi 
𝑒ଵ, 𝑒ସ, dan 𝑒଻ (𝛾′(𝐶଼𝑆଺) = 3). 
 
Tabel 2. Bilangan dominasi sisi graf 𝐶௠𝑆௡  

𝛾′(𝐶3𝑆𝑛)

= 2 

𝛾′(𝐶8𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾′(𝐶13𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾′(𝐶18𝑆𝑛
)

= 7 

𝛾′(𝐶4𝑆𝑛
)

= 2 

𝛾′(𝐶9𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾′(𝐶14𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾′(𝐶19𝑆𝑛
)

= 7 

𝛾′(𝐶5𝑆𝑛
)

= 2 

𝛾′(𝐶10𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾′(𝐶15𝑆𝑛
)

= 6 

𝛾′(𝐶20𝑆𝑛
)

= 7 

𝛾′(𝐶6𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾′(𝐶11𝑆𝑛
)

= 4 

𝛾′(𝐶16𝑆𝑛
)

= 6 

𝛾′(𝐶21𝑆𝑛
)

= 8 

𝛾′(𝐶7𝑆𝑛
)

= 3 

𝛾′(𝐶12𝑆𝑛
)

= 5 

𝛾′(𝐶17𝑆𝑛
)

= 6 

…. 

 
Berdasarkan ilustrasi untuk beberapa nilai 𝑚 

dan 𝑛 graf pot bunga di atas, maka pada  Tabel 2. dapat 
kita lihat pola bilangan dominasi yang terbentuk, 
sehingga berikut adalah teorema mengenai bilangan 
dominasi sisi pada graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) untuk 𝑚, 𝑛 ≥
3. 
 
Teorema 4.2 Misal diberikan graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) 
untuk bilangan bulat positif 𝑚, 𝑛 ≥ 3 maka bilangan 
dominasi sisinya adalah: 

𝛾′(𝐶௠𝑆௡) = ⌊
𝑚

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

Bukti: 
Graf pot bunga (𝐶௠𝑆௡) memiliki simpul 𝑉(𝐶௠𝑆௡) =
{ 𝑢௜; 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑚} ∪ {𝑣௝ ; 0 ≤ 𝑗 ≤ 𝑛} dan sisi 
𝐸(𝐶௠𝑆௡) = {𝑢௜𝑢௜ାଵ ; 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑚 − 1} ∪ {𝑢ଵ𝑢௠} ∪

{𝑣଴𝑢௠} ∪ ൛𝑣଴𝑣௝; 1 ≤ 𝑗 ≤ 𝑛ൟ dengan {𝑢𝑖𝑢𝑖+1} ∪

{𝑢1𝑢𝑚} merupakan sisi pada graf lingkaran 𝐶௠, 
{𝑣଴, 𝑢௠} merupakan sisi penghubung graf lingkaran 𝐶௠ 

dan graf bintang 𝑆௡ serta ൛𝑣0𝑣𝑗ൟ merupakan sisi pada 
graf bintang 𝑆௡ (Lihat Gambar 2). Sisi penghubung 
antara graf bintang 𝑆௡ dengan graf lingkaran 𝐶௠,yakni 
𝑣଴𝑢௠ 𝜖 𝐸(𝐶௠𝑆௡) merupakan salah satu sisi yang 
memiliki derajat maksimum pada graf pot bunga, maka 
𝑣଴𝑢௠ elemen dari himpunan dominasi sisi. Ambil 
𝑣଴𝑢௠ 𝜖 𝐸(𝐶௠𝑆௡) yang mana 𝑣଴𝑢௠ merupakan 
dominasi sisi dengan derajat terbesar yang 
mendominasi seluruh sisi graf bintang 𝑆௡ yaitu sisi 
{(𝑣଴𝑣ଵ), (𝑣଴𝑣ଶ), … , (𝑣଴𝑣௡)} dan juga mendominasi dua 
sisi pada graf lingkaran 𝐶௠ yaitu sisi 
{(𝑢ଵ𝑢௠), (𝑢௠𝑢௠ିଵ)}. Sehingga jumlah sisi yang 
belum terdominasi pada graf lingkaran 𝐶௠ ialah 𝑚 −
{(𝑢ଵ𝑢௠), (𝑢௠𝑢௠ିଵ)}.  

Untuk membuktikan 𝛾ᇱ(𝐶௠𝑆௡) = ⌊
௠

ଷ
⌋ +

1 dengan  𝑚 ≥ 3,kita perlu menunjukkan bahwa 
𝛾ᇱ(𝐶௠𝑆௡) ≠ ⌊

௠

ଷ
⌋ + 1  yang mana dalam hal ini ialah 

pada saat 𝛾′(𝐶௠𝑆௡) < ⌊
௠

ଷ
⌋ + 1 atau  𝛾ᇱ(𝐶௠𝑆௡) > ⌊

௠

ଷ
⌋ +

1. Misal akan dibuktikan 𝛾′(𝐶௠𝑆௡) < ⌊
௠

ଷ
⌋ + 1 , ambil 

himpunan dominasi sisi |𝐷′| = ⌊
௠

ଷ
⌋ + 1 − 1. Karena 

dominasi sisinya ⌊
௠

ଷ
⌋ + 1 − 1, artinya terdapat sisi yang 

tidak terdominasi setidaknya satu sampai tiga sisi 
termasuk dirinya sendiri. Sehingga berdasarkan 
Definisi 2.2. |𝐷′| bukanlah kardinalitas paling 
minimum dari himpunan dominasi sisi.  Maka hal ini 
kontradiksi dengan Definisi 2.2. dominasi sisi haruslah 
⌊

௠

ଷ
⌋ + 1.  
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Selanjutnya akan dibuktikan jika 𝛾′(𝐶௠𝑆௡) < 
⌊

௠

ଷ
⌋ + 1 , ambil 𝑣଴𝑢௠ sebagai himpunan dominasi sisi, 

maka 𝑣଴𝑢௠ akan mendominasi seluruh sisi pada graf 
bintang 𝑆௡ yaitu sisi {(𝑣଴𝑣ଵ), (𝑣଴𝑣ଶ), … , (𝑣଴𝑣௡)} dan 
dua sisi {(𝑢௠𝑢ଵ), (𝑢௠𝑢௠ିଵ)} pada graf lingkaran 𝐶௠ . 
Akibatnya  sisi yang belum terdominasi adalah 
sebanyak 𝑚 − 2 sisi. Sementara bilangan dominasi 

graf lingkaran saja adalah ⌊
௠ାଶ

ଷ
⌋, karena sudah ada 2 

yang terdominasi akibatnya ⌊
௠ାଶିଶ

ଷ
⌋,maka haruslah 

⌊
௠

ଷ
⌋ + 1∎ 

 
4. KESIMPULAN 

 
Jumlah minimum dan sisi yang diperlukan 

untuk dominasi dalam graf pot bunga bisa berbeda 
dengan jumlah minimum simpul yang diperlukan untuk 
dominasi dalam graf lingkaran saja maupun graf 
bintang saja. Berdasarkan hasil dan pembahasan 
disimpulkan bahwa bilangan dominasi simpul pada 
graf pot bunga 𝐶௠𝑆௡ ialah 

𝛾(𝐶𝑚𝑆𝑛) = ⌊
𝑚 + 2

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 

Sedangkan bilangan dominasi sisi pada graf pot bunga 
𝐶௠𝑆௡ ialah  

𝛾′(𝐶௠𝑆௡) = ⌊
𝑚

 3
⌋ + 1, 𝑚, 𝑛 ≥ 3 
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